
I Wojewódzki Konkurs Matematyczny

dla uczniów klas I i II szkóª ±rednich województwa ±wi¦tokrzyskiego

Zawody pierwszego stopnia (3 marca 2022 r.).

1. Rozªó» na czynniki pierwsze liczb¦ 106 + 107 + 108.

2. Wyka», »e liczba
√
7−
√
48 +

√
12 +
√
108 jest liczb¡ caªkowit¡.

3. Rozwi¡» ukªad równa«

|x|+ |y| = 43|x| = y + 6

4. Dany jest równolegªobok ABCD. Punkty M jest ±rodkiem boku BC, punkt N jest ±rodkiem
boku CD. Jak¡ cz¦±ci¡ pola równolegªoboku jest pole trójk¡ta AMN?

5. Wyznacz najwi¦ksz¡ mo»liw¡ liczb¦ cz¦±ci, na które mo»na podzieli¢ pªaszczyzn¦ za pomoc¡ 10
prostych?

6. Wyka», »e liczba 3
√
5 jest liczb¡ niewymiern¡.

7. Wyka»,»e dla dowolnej liczby pierwszej p > 3 liczba p2 − 1 jest podzielna przez 24.

8. W kwadracie ABCD punkt K to ±rodek boku AB, L - ±rodek boku BC, M - ±rodek CD,
N - ±rodek DA. Wewn¡trz kwadratu jest taki punkt P , »e pole czworok¡ta KBLP jest równe
16 cm2, pole czworok¡ta LCMP jest równe 20 cm2, pole czworok¡taMDNP jest równe 32 cm2.
Wyznacz pole czworok¡ta NAKP .

9. W ka»de pole tablicy o wymiarach 5× 5 wpisano liczb¦ 0 lub 1. Nast¦pnie obliczono sumy liczb
stoj¡cych w ka»dym wierszu, w ka»dej kolumnie i na obu przek¡tnych. Wyka», »e co najmniej
trzy sumy s¡ jednakowe.

10. Dana jest liczba rzeczywista a taka, »e liczby a2 − a oraz a3 + a s¡ wymierne. Udowodnij, »e
liczba a jest wymierna.

Informacje dla uczestnika zawodów

� Czas trwania zawodów: 90 minut.

� Nale»y pisa¢ na biaªym papierze (mo»e by¢ w kratk¦), nie u»ywa¢ koloru czerwonego.

� W przypadku stwierdzenia niesamodzielno±ci pracy w czasie zawodów lub w trakcie jej oceny, praca zostanie
uniewa»niona.

� Nie wolno korzysta¢ z telefonów komórkowych; musz¡ by¢ schowane i wyª¡czone.

� Mo»na korzysta¢ z tablic z wzorami matematycznymi, linijki, cyrkla i kalkulatora prostego.
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