~Miedzy duchem a materia posredniczy matematyka”

XXI JASIELSKI KONKURS MATEMATYCZNY IM. HUGONA STEINHAUSA

17 lutego 2023 r.

POZIOM TRZECI

1. Uzasadnij, ze dlan € N liczba 62"*2 — 2"+3 . 3"%2 4 36 jest podzielna
przez 900.

x?+vy=2023

x +y?=2023

3. Pewien profesor matematyki napisat na tablicy wielomian W(x)
o wspotczynnikach catkowitych i powiedziat: ,Jezeli w tym wielomianie w
miejsce x podstawimy wiek mojego syna, ktéry wtasnie ukonczyt k, k € Z,
lat, to otrzymamy W(k) = k; ponadto W(0) = p, gdzie p jest liczbg pierwsza
wiekszg od k. Ile lat ma syn profesora.

2. Rozwigz ukiad réwnan {

4. Dane sg okregi 0; i 0, o promieniach dtugosci odpowiednio Rir (R >r)
styczne zewnetrznie w punkcie S. Prosta p jest wspdlng styczng tych okregéw
nie przechodzaca przez punkt S.

a) oblicz dtugosc¢ odcinka ktérego koncami sg punkty stycznosci prostej p
z okregami o4 i 0,

b) oblicz dtugo$¢ promienia okregu stycznego do tych okregow
i jednocze$nie do odcinka ktérego koncami sg punkty stycznosci prostej p
z okregami 04 i 0,.

Uwaga!
e Kazde rozwigzanie zapisz na oddzielnej kartce.

e Do kazdego z zadan nalezy przedstawi¢ wszystkie etapy prowadzace do
otrzymania rozwigzania.
e (zaspracy: 150 minut.

ZYCZYMY POWODZENIA !



